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1. Nacrtati nivo krive funkcije f(z,y) = 22 — (y — 1)? koje prolaze kroz tacku (2,3).

Jednagina nivo krive funkcije f(x,y) = 22 — (y — 1)? je oblika f(z,y) = ¢ za neku konstantu ¢ € R. Kako nivo kriva
prolazi kroz tacku (2, 3), onda vazi
f2,3)=ce22-383-1)2=cec=0.
Tako dobijamo da su jednacine nivo krivih za koje je ¢ = 0 sledeceg oblika
- y-1)2=0e’=y-1)P2sy-l=sVy-l=—aecy=c+1Vy=—a+1
Treba primetiti da samo prava y = x + 1 sadrzi tacku (2, 3).

2. Napisati totalni diferencijal drugog reda funkcije f(z,y) = ysinxy u taéki (0, 2).

fo = yPcosay

fy = sinzy+ zycoszy

fez = —y’sinzy f2(0,2) =0

fey = 2ycoszy— xy?sinzy fy(0,2) =4

fyy = wmsinazy+axcoszy —z?ysinzy  fy,(0,2) =0 d2f£(0,2) = f,2(0,2)dx? + 2f,,dxdy + f,,(0,2)dy? = 8dzdy

3. PribliZzno izraéunati vrednost v/4.012 + 2.982.
Posmatramo funkciju z = y/x2 + y2, tacku (x,y) = (4,3) i prirastaje argumenata Az = dz = 0.01, Ay = dy = —0.02.

Totalni diferencijal prvog reda funkcije f je

dz(z,y) = fzdx + fydy = dx +

Az(4,3) ~ dz(4,3) < f(440.01,3 — 2.98) — f(4,3) = dz(4,3) < f(4 + 0.01,3 — 2.98) = f(4,3) + dz(4, 3).

Sada je

Znaci,

V4.012 4+ 2.98% ~ V42 + 3% + £ -0.01 — 20.02 = 5 + 0.008 — 0.012 = 4.996.

—

4. IzraGunati integral funkcije F(7) = 27 duz krive L = {7 € R3 : #(t) = (cost,sint,t),t € [0,47]} koja je
orijentisana u smeru koji odgovara rastu parametra t.

Parametrizacija:
z(t) = cost #(t) = —sint
y(t) = sint y(t) = cost
z(t) = t 2t = 1
Integral vektorske funkcije:
. 4m 4m
JE@dr = [(z(t),y(t),2(t)) - (2(t),y(t), 2(¢))dt = [ (cost,sint,t)- (—sint,cost,1)dt
L 0 0
4m

4w
0

4m
= [(—sintcost+sintcost + t)dt = [ tdt = t?| "~ = 82
0

0

5. Izraéunati zapreminu lopte V = {(z,y,2) € R®: (z—1)?+(y—1)?>+(2—1)? < 9} pomoéu trostrukog integrala.

x—1 = pcospsing pe|0,3] A T T T 5
V = dxdydz| = 0do - | dy - d
y—1 = psinpsing ¢ € [0,2n] f‘[f vy 22 Ofsmg Of v Ofp P
z2—1 = pcosf 6 € [0, = —cosG|;r-<p|Or-%p3|;):—(—1—1)~27r~%=367r.



