VEZBE 17
MATEMATIKE

Novi Sad,
2020.



2 Matematika

1. Izvod funkcije

Neka je funkcija f definisana na intervalu (a,b) i neka je  tacka iz intervala
(a,b). Ako postoji graniéna vrednost

. fle+Dx)— f(x)
Alachgo Ax

)

tada se ova grani¢na vrednost naziva prvi izvod funkcije f u tacki x i
obelezava se sa f’(x) ili f.(z).
Desni i levi izvod funkcije f u tacki z su definisani sa
Ax) — Azx) —
L fekAn) —f@) et A~ f(@)

Az—s0+ Az Az—s0— Az ’

ako date granitne vrednosti postoje i obelezavaju se sa f’ (x) i f_(x) respek-
tivno.

Tablica prvih izvoda elementarnih funkcija

(© =0
(z*) = ax* ' 1.2>0, a € R\ {0}
2. x <0, azg,pEZ, q € N, ¢ neparno
q
3. =0, az%Zl,pEZ, q € N, ¢ neparno
(log, z) = L a>0,a#1, x>0
ga - sclna’ ) I
(Inz) = ! x>0
= -
(@) = a"lna, a>0
e’) = €, z€eR
(sinz) = cosz, z€R
(cosx) = —sinx, v€R
(tgz) = —— zeR\{2k+1)T|kez}
& ~ cos?x’ 2
1
(ctgz) = I z € R\ {kn| k € Z}
(arcsinz)’ = Lt lz| <1
V1—2?
1
arccosz) = ———, |2] <1
(accos:) i—a
1
(arctgzr) = ——, z€R
14 22
, 1
(arcctgz)’ = zeR
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1.1. Osnovna pravila diferenciranja

Neka funkcije f i g imaju prve izvode u tacki x iz intervala (a,b). Tada je:

( 33)/ = ¢ f'(x), ceR

= » 9(@)#0
e ) @
Zadatak 1.1. Nadi prvi izvod funkcije
1
a) y=- b) y=+vz
T 1+ x
c) y= d) y= 7\/»
z+1 1—x
o Inxz
e) y=e"sinz f) V=2
cos T rsinz
=" km,k € Z h =
8 V=1 # +km, k€ ) v taz

za sve vrednosti x iz domena funkcije y.
Resenje. Trazene izvode odredi¢emo koristeéi tablicu izvoda elementarnih
funkcija i pravila za izvod zbira, proizvoda i koli¢nika.

a) y =@ ) =(-)z =22 = —%.

g %/—12_1 1_%_L$
) , A+ l)—2(x4+1)  r4+l-z 1
oY= (@ +1)2 T @12 @t
Q) o = 1+vo)(d—va) - A+ Vo)1 - V)

(T—vap
;ﬁuﬂ(umm:

- R g 0

e) y = (e*) sinz + e"(sinz) = e"sinz + e” cosz =
= e”(sinz + cos z).

, (nz)2? —nz(z?) 122 -2zhz
f) 3 = v = P =
T —2xInx 1—2Inx

4
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cosz)' (1 —sinx) — cosx(1 —sinz)’
gy - (Cosa) (1 = sing) — cosa(l —sina)’ _

(1 —sinx)?
_ (—sinz)(1 —sinz) —cosx(—cosx)
- (1 —sinx)?
_ —sinz +sin’z +cos?z 1
(1 —sinz)? ~ 1—sinz
h) o = (xsinz) tgx — xsinz(tg z)’
v= tgza:
"sinz + z(sinz)’) tgx — x si
(' sinz + z(sinz) ) tgx — x ne—s—

tg?
, x
(sinz + zcosz)tgr — ——tgx
cosx

tg?x

(sinx + x cosz) —
cosz

tgx

Matematika
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1.2. Izvod slozene funkcije

Neka funkcija ¢ : (a,b) = (¢, d) ima izvod u tacki = € (a,b), i neka funkcija
f: (e,d) = R ima izvod u tacki g(x) € (¢, d). Tada slozena funkcija b : (a,b) —
R, h(xz) = f(g(z)) ima izvod u tacki = i vazi

Zadatak 1.2. Nadéi prvi izvod funkcije

a) y=e " b) y=+v1-—22

(z+1)3 3 1
i d) y=cos’z—

©) v (x —1)2 ) y=costa cos3 x
e) y = Vsin3xz + sina?. f) y=In(sinz).

1
g) y = arctg —. h) y = arccose”.

e .
i) y=sin2z- """, j) y=In?z—In(lnz).

-1 z

k =31 1 =3z,
) Y= an ) vy

Resenje. U svim navedenim primerima potrebno je nadi izvod slozene funkcije.

a)y = e " (—z) = —e 7.
by = e (1-a?) = e (-2) =
2v1 — 22 2v1 — 22 V1-—a?
0y = ((z+1)*)(x —1)* = (¢ + 1)*((z — 1)?)’
vy = (x —1)4
_ 3@+ 1)@+ ) (@-1)?—(@+1)° 2@ -D(@@-1)" _
B (z —1)* -
@+ -1)B@—-1)-2x+1)  (z+1)*(xz—5)
- (gg ) o (xfl)d
d) ¥y = 3cos’z-(cosz) — (=3cos*z)-(cosz) =
_ 2 (G —qi =
= 3cos’z(—sinz) + cos4x( sinx)
1
— _ 3 2 -
= SSlnx(COS 4+ cos4x)'
e) Yy = ———(sin3z) +cosz? (2?) =
)y W ( ) (%)
= 73008396 + 2z cos 22
2V/sin 3z '
1 1
f) yy = —— - (sinz) = —— -coszx = ctgz.
sin sin
, 1 1y 1 -2 -2
1 xr
Wy - ey :

V/I- () T V-
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i)y = (Sian)"eshw—|—Sin2m~(esm$)/ _

= cos2z- (2z) - €M7 4 sin2z - S (sinz) =

= 2c0s2z- e 4+ sin 2z - cosx - SNT,
1 2Inz 1
Yy = 2lnz-(lnz) — — - (Inz) = — )
0 nz- (nz) Inx (Inz) x zlnz
Ky = 3$+1'<x—1>' _ r+1 z+l-—z+1
r—1 \z+1 z—1 (z+1)2
1 2 6
z—1 z+1  22-1'
Dy 3%13(”6)' g5 qng. Br 1
= Il(l)on . — P Il(l;.n ,  —
Y Inz In? x

Zadatak 1.3. Nadi drugi izvod funkcije

a) y = In(z + V1 + 22). b) y = (z — 2)e®®.
Resenje. Drugi izvod funkcije odredujemo kao prvi izvod prvog izvoda.

/

1 2
a = 1+ )
)y :U+v1+x2( 21 + 22
1 Vi+z2 42 B 1 .
x4+ V1+ 22 V1+ 22 Vit a2

1 3 T
| R 2 B i ——
y 5( ) D
b) v = €+ (x—2)*-2 = (2 —3)e*;
Yy = 2e* 4 (20 —3)e* -2 = 4(x —1)e*”.

1.3. Izvod parametarski zadate funkcije

Ako funkcije x = z(t) i y = y(t) imaju izvode po ¢ i ako je 2’(t) # 0, onda je

= a(t)

izvod parametarski zadate funkcije f/: y(t) parametarski zadata funkcija

x = z(t) "
/ _ Y

Zadatak 1.4. Odrediti y” parametarski zadate funkcije
a) x =sint, y = cost.
b) z =Int, yzt—&-%.
t 2t

c)x=et y=e

Resenje. Prviizvod odredujemo koristeéi pravilo za diferenciranje parametar-
ski zadate funkcije. Kako je 3’ ponovo funkcija koja zavisi od ¢, i drugi izvod



Vezbe iz Matematike 7

odredujemo na isti na¢in, kao izvod prvog izvoda, zadatog parametarski.

/ / 3
, Yy (cost) —sint
= -5 = = = —tgt;
SR x} (sint) cost &
y// _ (y;c)é _ (_tgt)l _ _coiQt — 1
v ) (sint)’ cost cosdt’
I
b) r_ (t—’_%) _ l_t% _ t2_1.
Y (Int) I t
2 2 2
, (tt—l)’ B 2t —t§+1 B 241 B t+1
S (Y [ A
2\ 2t
) % = ((e—t))/ - 26—t = 2%,
e —e
" _ ( 263t)/ _ 663t 6 4t
Yo = (e 1) —e—t ¢

1.4. Izvod implicitne funkcije

Ako je funkcija y = f(x) data implicitno jednacinom F'(z,y) = 0, onda se
odreduje izvod funkcije F' po x, gde je y funkcija koja zavisi od x. Tako se
dobija izvod funkcije f u implicitnom obliku.

Zadatak 1.5. Naéi prvi izvod implicitno zadate funkcije y = y(x)
a) ¥+yd=ad’ b) e¥=z+y.
c) lmy+7=c d) arctg® = 1In(2? +y?).

Resenje. Ako je funkcija y = y(z) data implicitno jednac¢inom F(x,y) = 0,
prvo se odredi izvod leve i izvod desne strane po x, pri ¢emu se vodi racuna da
je y funkcija koja zavisi od x.

a)
PP = o
322 +3y% = 0
2
x
y = —=, y#0
Yy
b)
ey = x4y
eyy/ — 1+y/
y'e'—1) = 1
1
y = ——, y#0.

ey —1’
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x
hy+- = ¢
Yy
1 —xy
7y/_|_y 2y -0
Yy Yy
v +y—azy = 0
Y(y—=) = —y
Yy
y = ——, y#u
r—y
d)
Yy 1 2 2
tg? = 21
arctg — 2n(:1: +y°)
1y 11, .,
:(2) = 5 alE YY)
1+<%) T 2 x*+
22 yvr—y 1 1 ,
22ty a2 B §~x2+y2(2z+2yy)
yr—y  x+uyy
:z:2+y2 - 12+y2
vr—y = z+yy
Y(@—-y) = z+y
Tty
y = ;Y F
r—y

Zadatak 1.6. Odrediti prvi izvod funkcije
. 1 x
a) y =z". b) y = (cosx)s™*. c) y:(;lTxi.
Resenje. Potrebno je diferencirati funkciju oblika y = f(2)9(*), sto nije
moguce uraditi primenom nijednog od navedenih pravila. Zato prvo logarit-
mujemo datu funkciju, a zatim trazimo izvod dobijene implicitne funkcije.

a) y = a”
Iny = Inz*=zlnz
!/
1

v Inz+4+z-—
Y x
y/

= = lnx+1

SRS
Il
8
8
—
=
5
8
_|_
-
S—
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b) Y (cos z)sn®
Iny = sinz-In(cosx)
’ o
Y~ cosz- In(cosx) + sinx - ST
Y cosx
Yy 1
= = (cos? z - In(cos ) — sin® z)
Yy cosx
y = (cosz)™* (cos?z - In(cosxz) — sin®z).
(Inx)®
C) vy = xlnw
Iny = In(lnz)* —Inz™®
Iny = zln(lnz)—Ilnz-lnz
/
voo- ln(lnx)+x~i~l—2-llnx
Y Inx =« x
;, (Inx)® 1 2Inzx

Jednacina tangente t na grafik funkcije f u tacki A(xq,yo) krive y = f(x)

je
t:y—yo= f(zo)(x —z0),

ukoliko je prvi izvod f’(xg) konac¢an. Ako f’(x¢) nije konacan (f'(zg) = £00),
onda je tangenta prava r = xg.

Jednacina normale n na grafik funkcije f u tacki A(zo, yo) krive y = f(x)
je

Y=o =~ (@~ 70)
n:y Yo = f’(xo) x o

ako je prvi izvod f’(z¢) konacan i f'(x¢) # 0.
Ako je f'(xg) = 0, tada je normala prava & = xg, a ako prvi izvod nije kona¢an
(f'(x0) = +00), tada je normala prava y = yjo.

Zadatak 1.7. Napisati jednacinu tangente i normale krive
a) y=12?+22 u tacki &ija je apscisa v = 1.
b) x =2tgt, y=2sin’t +sin2t u tacki A(2,2).

Resenje. a) Ordinata date tacke je y(1) = 3. Funkcija je data eksplicitno Sto
znaci da je y' = 2242, a u datoj tacki je y'(1) = 4. Tada je jednacina tangente
u tacki (1,3)

t:y—3=4(x—1), odnosno t : 4o —y — 1 =0,

a jednacina normale

1
n:yf?):fz(xfl), odnosno n: x + 4y — 13 = 0.
b) Treba prvo odrediti vrednost parametra ¢ u datoj tacki A koristeéi jednac¢ine

x = x(t) ili y = y(t). Znaci, 2 = 2tgt, tj. tgt = 1, odakle je t = F. (Vrednost
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t= %’T ne uzimamo u obzir jer tada nije y = 2.)

Na osnovu pravila za izvod funkcije zadate parametarski dobijamo

4sintcost + 2 cos 2t
y' = n 5 + = cos® t(sin 2t + cos 2t)
cos? t
U datoj tacki A je y' (%) = % Tada jednacina tangente u tacki A ima oblik

(r—2); tj. t:xz—2y+2=0,
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2. Lopitalovo pravilo

Grani¢ne vrednosti mogu biti razli¢itog neodredenog tipa

»0» »ooy » 0o’ ” » Mmoo »n0»  » 0»
0 27,70 007, 700 — 007, 7197, 7077, P00

U ovim slu¢ajevima pogodno je primeniti Lopitalovo pravilo.

Lopitalovo pravilo (teorema). Neka su funkcije f i g neprekidne u nekoj
okolini U tacke a i imaju izvod za sve z iz te okoline sem eventualno u tacki
aivazi ¢'(z) # 0 za sve x € U \ {a}, gde je a broj ili simbol beskonacénosti
(a = £00).

Ako lim f(z) = lim g(:r) =0 (ili lim flz) = 1m g( ) = 00) i postoji (konacéna

r—a

ili beskonac¢na) grani¢na vrednost hm L é ) tada postoji i hm e (1; i vazi
/
lim f(@) = lim (@) .
z—a g(x z—a g'(x)

Pokazimo da se i ostali neodredeni izrazi mogu transformisati na oblike ” 0” ili

7227, koji su pogodni za primenu Lopitalovog pravila.

1° 70 - c0”. Pri izracunavanju grani¢ne vrednosti lim (fi(z) - fa(z)), gde je
r—a
lim fi(z) = 01 lim fo(z) = oo, mozemo izraz fi(z) - fo(x) zapisati na
r—a r—a

slededi naéin

fi(z) - fa(z) = =

i tako ga svesti na oblik ” 8”.

2° 700 — o0”. Pri izra¢unavanju lim (f1(x) — fao(z)), gde je lim fi(z) =
T—ra r—a

= lim f3(z) = 0o, mozemo postupiti na sledeéi nacin:

z—0
Kako je
fo(x)
_ — 1—
7o) - fae) = e (1- 223,
ako }?Eg — 1 kada * — a, dobijamo slu¢aj 1°. Ako fQéxg ne tezi ka

1 (z — a), odnosno ;fgg — oo ili % —c¢, c#1(x — a), onda

dobijamo odredene izraze oo - 00” = 00 ili 700 - (1 — ¢)” = o0.
3° 717, 097, 00®”. Ti oblici se pomoéu jednakosti

[f1 ()] (@) = pf2(@)Infi(z)

svode na slucaj 1°. Dakle, pri raCunanju izraza lim fl(x)f2(“”) prvo
Tr—a

ra¢unamo hin fa(z)In fi(x).
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Zadatak 2.1. Izracunati graniénu vrednost

T _ ,—x t _
a) lim —— . b) lim M
z=0In(e —z)+ 2 —1 =0 T — sinx
tg 2 i -1
c) lim AT 2L 'g y d) lim sin(z — 1)
z—0 arcsin bz z—1  Inzx

Resenje. Ove grani¢ne vrednosti su oblika ”%”i mozemo direktno primeniti
Lopitalovo pravilo.

e — e~ (L,%) ) e® + 1

1 27 lim —— =
8) mlg})ln(e—x)—i—x—l xg%i—i—l
— lim (€2 +1)(e —x) _ 2 -
10 e®le—x—1) e—1
8T — 7 (1,8) . gy — 1
b) lim 8T o) gip o =
z—0 x —sinx z—0 1 —cosx
~ lim (1 —cosz)(1+ cosx) — lim 1+cosz 5
=0 (1 —cosx)cos?x z—0 cos?x
o i arctg 2x (Lj) . H_%xzﬁ 72
z—0 arcsin bz z—0 \/ﬁ -5 5

a) Tim sin(x — 1) (L§) lim cos(z — 1) _1
z—1 Inx z—1 %

Zadatak 2.2. Izracunati graniénu vrednost

-1 — 1
a) lim ST E—a) oy, T
z—a In(e® — e?) r—oo I
c) }g%(x es?). d) zkr}loo(x x-em2).

Resenje. U zadacima pod a) i b) imamo grani¢ne vrednosti oblika ” 22”. Moze
se direktno primeniti Lopitalovo pravilo.

cosx - In(x — a) In(z —a) (&,2)

2) ;l—rlez In(e* — e®) - il_rg cos ilgtlz In(e* — e®) -

1

_ : —a o1 et —e (L)
=cosa- lim ————— =cosa- lim — - lim =
x~>am-eﬂc rz—=a et z—a T —a
1 . e
=cosa-— - lim — = cosa.

e? z—a
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1 2 1 1 1
b) lim —f ) gy =L, o

z—oo0 M z—o0 nrt—1 n x—oo "

¢) Pre primene Lopitalovog pravila, neodredeni izraz oblika ”0-o0” svodimo

na oblik 7227,
o0

1
Lo 1 (0oo) . €3 (L) —Zer?
lim z°-e=? =" lim —— =" lim
x—0 z—0 = z—0 —
€T
Grani¢ne vrednosti u zadacima pod d) i e) su oblika "oco — 00”. Faktori-

zacijom taj oblik svodimo na 70 - co”a zatim na oblik ” 227, nakon cega
primenjujemo Lopitalovo pravilo.

1—ev> (L,§)

2
. 1 . —Z
1 1 00 —00 1 oo
oty (50— 1) = b ()
z—0 \sinz = z—0x \sinz
. szl .. sinz—zcosz (L)
= lim 2% " =" lim — =
z—0 x z—0 s x
COST — CcosT + xsinx
= lim =0.

z—0 2sinx cosx

Zadatak 2.3. Izracunati grani¢nu vrednost

lim z®. b) lim z5n®, li tgz)?.
W et ) g a0 iyt

i Tz i -1 i gz
d) wgrgl+(ctgat)l . e) al;linlx . f) ig%(:%x +1) .
Resenje.

a) Granicna vrednost je oblika ”0°”.

Neka je lim z® = A. Tada je
z—0t

InA=In lim z* = lim zlnz 000

z—07F z—07+ z—07F %
1
= lim —%- = lim (—-z)=0
z—0+ -z z—0t

Na osnovu toga je
mMA=0 = A=¢e"=1.
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b) Graniéna vrednost je oblika 700",

Neka je lim z"% = A. Tada je
z—0t

InA=In lim 25" = lim Inz®"* = lim sinz-lnz =
z—0t z—0t z—0t
1 .
. Inz (L,2) . < . sin? x
= lim —— = lim — =— lim — =
=0t = @0t —5— - COS T z—0+ X - COS X
. . sinx
= — lim tgz - lim =0-1=0.

z—0t rz—0t &

Na osnovu toga je A,
mA=0 = A=¢e"=1.

c¢) Graniéna vrednost je oblika ”oc®”.

Neka je lim (ctgz)® = A. Tada imamo
z—0+t

. -0 Inct =
InA=1n lim (ctgz)® = 1iIgl+ zlnctgx ©2) Jim nclgx (£,2)
r—

z—0t z—0t >
e 2
. ctgz sin?z . X
= lim —=—— = lim ——— =
rz—0t —Zz z—0+ SINXT - COST
. X . x
= lim — - lim =

z—0t Sinx z—0+ cosx
Prema tome je
mA=0 = A=¢"=1.

d) Graniéna vrednost je oblika ”00%”.

Neka je lim (ctgz) m7 = A. Tada imamo
z—0+t

Inctgx (L,=2)

InA=1In lim (ctg x)ﬁ = lim

z—0t z—0+ Inzx
_1 . =1
. ctgz sinZz . X
= lim gf:_ lim ———M = —1.
z—0t T rz—0t SIN X - COS T

Na osnovu toga je

1
mA=-1= A=e"1=Z=.

e
e) Grani¢na vrednost je oblika 71°°”.
Neka je lim 271 = A. Tada je
r—1
1 L9 1
InA=Inlim 277 = lim —v (o) lim £ =1
r—1 z—=1ox —1 z—1 1

Prema tome je
InA=1= A=e.
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f) Grani¢na vrednost je oblika ”1°°”.

Neka je lir%(?)x +1)%87 — A Tada je
r—r

In A = In lim (3z + 1)°8® = lim (ctg z In(3z 4 1)) (o2
z—0 z—0

Prema tome je

mA=3 = A=¢.

2.1. Primena izvoda

Zadatak 2.4. Za funkciju f(x) = e® napisati Maklorenog polinom stepena n.

Resenje: Da bismo napisali Maklorenov polinom potrebni su nam izvodi
funkcije f(x).

f'(x) = e®, izasvakon € N f(")(z) = e®

1" (n
M) = £(0) + £+ T %02 L0

Rac¢unamo vrednost izvoda u tacki = 0, u nasem slucaju su svi izvodi isti i
jednaki f(z). Dakle, f(0) =e® = 1.
Maklorenov polinom za funkciju e” je

1 1
M,(z)=1+2x+ Em + .. —|— 2" , odnosno funkciju e* zapisujemo kao

1

—1+x+§x + . +—x +R
Zadatak 2.5. Aproksimirati funkciju f(x) = sin(2 + z) Maklorenovim polino-
mom cCetvrtog stepena.

Resenje: Ractunamo izvode do Cetvrog reda funkcije f(z).

() =cos(2+2), f'"(2+z) = —sin(2+z) , f"(x) = —cos(2+ ) i
fV(z) =sin(2 + z)

an) n v 0
My(z) = f(0) + f'(0)x + fQ(' ):CQ + f 3$ )x3 + ! 4'( )334

Za Maklorenov razvoj potrebne su nam vrednosti izvoda u tacki x = 0, vazi:

f(0) = sin2,f'(0) = cos2, f’(0) = —sin2, f”(0) = —cos2 i fIV(0) =
sin 2 Dolazimo do Maklorenovog polinoma funkcije ¢etvrtog stepena funkcije
sin(2 + )

—sin2 , —cos2 5 sin2 4,
x° + z° + T

sin(2 + ) A~ sin2 + cos2 - x + 51 3l o

Zadatak 2.6. Aproksimirati funkciju f(z) = In(2 + ) Maklorenovim polino-
mom ¢etvrtog stepena i koristeéi dobijeni razvoj odrediti priblizno In(2, 02).
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Resenje: Opet imamo primer Maklorenovog polinoma ¢etvrtog stepena,
kao u prethodnom zadatku. Ra¢unamo izvode funkcije f(z) i njihove vrednosti
u tack z = 0.

f(0)=In2
@) = Zil 0=
f'(@) = 2+ tj. f(0) = e
F(e) = G W S0 =
@) = G 4 0= 3
Maklorenov polinom funkcije In(2 4 z) je:
In(2+z) ~ In2+ %H 4—1233 + % S+ 16__34!954

Jo§ trebamo priblizno izracunati vrednost In(2.02). Kako vazi da je 2+x =
2.02 sledi da je z = 0.02.
In(2.02) ~In2+ 1 -0.02 — 1(0.02)? + 5;(0.02)* — :25;(0.02)*

Zadatak 2.7. Aproksimirati funkciju f(z) = /1 + 22 Maklorenovim polino-
mom treceg stepena i zatim priblizno odrediti vrednost v/1.2.
Resenje: Odredi¢emo izvode i vrednost izvoda u z = 0.

f(0)=1

f(a) = Vit or — f(0) =1
f(x) = Mfmg — £7(0) = -1
£1@) = g = 110 =3

Maklorenov polinom treéeg stepena funkcije f(z) =1+ je
-1
M3—1+x+7x +3|
Uz pomoé¢ Maklorenovog polinoma izracunajmo pribliznu vrednost /1.2.
Kako treba da vazi 1 4+ 2z = 1.1 sledi da je x = 0.05

1 1 0.0025  0.000125
v12~140.05— 50.052 + 50.053 =1.05 — 5 + B
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3. Zadaci za samostalni rad

Zadatak 3.1.
Nadéi prvi izvod funkcije

£ 2
a)y=3Va2 -2z, Dbly=%. o) y=55.
Zadatak 3.2.
Nadéi prvi izvod funkcije

a)y = ((2;;53))22. b) y =In(ctgz + ===). ¢) y=+1—2%arcsinz.

Zadatak 3.3.

Odrediti y parametarski zadate funkcije

2
a)yz(ﬁ) ,x:t%. b) y = bsin®t, = acos’t.

Zadatak 3.4. Nacéi prvi izvod implicitno zadate funkcije

a) Va2 + Yy =Va?. b)lnz+e ¥ =c

Zadatak 3.5. Izracunati grani¢nu vrednost

e’ —1 . In(sinax)
—_—. b) lim ————= b>0).
250 In(z + 1) ) 250 In(sin bx) (a,5>0)
¢) zl;n;o z(e% —-1). d) mlig(ll(arcsin(x —a) - ctg (z — a)).

Zadatak 3.6. IzraCunati grani¢nu vrednost

T—>00

2x
1 1
a) lim(1+2z)=. b) lim <1 + > .
z—0 x

) ™ W
¢) lim (5 — arctg x) .

Tr—r+00

Zadatak 3.7. Odrediti Maklorenov polinom treég stepena funkcije cos <5x + g

7
i uz pomo¢ dobijenog priblino izracunati vrednost cos ((?)
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