18 Matematicka analiza I

2. Granicna vrednost funkcije

2.1. Definicija i osobine grani¢nih vrednosti

Definicija 2.1. Neka je D C Ri f : D — R realna funkcija jedne promenljive, i neka je xy tacka
nagomilavanja skupa D. Za funkciju y = f(x) se kaze da ima grani¢nu vrednost L € R u tacki zg
akko za svako € > 0 postoji & > 0 (koje zavisi od ¢) takvo da za svako © € D\{zo} vazi da iz |z — zo| < §
sledi |f(x) — L| < e, tj. akko vazi

(Ve > 0)(36 > 0)(Yz € D\{z0}) (|a: a0l <8 = |f(x) —L| < e).

Tada pisemo lim f(z) = L.

Tr—x0

Jednostrane grani¢ne vrednosti

Definicija 2.2. Neka je x( tacka nagomilavanja skupa D CRi f: D — R.

e Broj L € R je desna grani¢na vrednost funkcije f u tacki zp, u oznaci lim f(x) = L, ako

+
CL‘*}IO

(Ve > 0)(36 > 0) (Vo € D) (o <z <mo+0 = |f(z) — L| <e).

e Broj L € R je leva graniéna vrednost funkcije f u tacki zg, u oznaci lim f(z) = L, ako
T—x

(Ve >0)(30 > 0)(Vz € D) (xg—d <z <xo = |f(z)— L[ <e).

Teorema 2.3. Funkcija f ima granicnu vrednost u tacki xo akko ima i levu i desnu granicnu vrednost u
toj tacki i te dve graniéne vrednosti su jednake, tj.
lim f(z)=L < lim+ f(z) = lim f(z)=L.

T—To T—x] Ty

Osnovne osobine

Ako je xg tacka nagomilavanja za zajednicku oblast definisanosti funkcija f(x) i g(z) (tj. za presek
njihovih domena), i ako je lim f(z) = A # +oo i lim g(x) = B # +o0, tada je:
T—x T—To

1. lim (f(m):l:g(x)) = lim f(z)+£ lim g(z) =A% B,

rT—rT0o Tr—>T0o rT—T0o

2. lim (f(x) g(x)) = lim f(z)- lim g(z)=A-B,

Tr—xo Tr—x0 Tr—xTo

3. lim (c- f(z)) =c- lim f(z)=c-A, zasvakoc€R,

() lim f(z)

4. i = 7% == d 0 o) i B#0.
e g(@) — lim g(x) B &% 9(x) #0, 78 2 € O(z0) 1 B #
x o

Neke korisne (tabli¢ne) graniéne vrednosti

. 1/z . 1\% _
1. ig% (I+2z2)"" =e, ml;ngo (1+1) e,
9 Tim SR

x—0 x

1 1 1 1

3. lim M =log,e, specijalno lim M =1,

z—0 x z—0 x

T _1q z _q

4. lim 2 =Ina, specijalno lim ¢ =1,

z—0 T z—=0 X

ne—1

5. 1 DL

x—0 €T
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Zadatak 2.4. Nadi sledeée grani¢ne vrednosti:

in(3 . .
a) lim sin x); b) lim — ,a#0,beR; ¢) lim w,aGR.
z—0 xT z—0 sul(aa':) T—a r—a
Resenje.
e , B _oosin(f(z)
Napomena: Koristimo ¢injenicu da ako lim f(z) = 0, onda vazi lim ——— =1
z—a z—a f(;c)
in(3 in(3
a) i S20G2) gy sinBo)
z—0 z—0 3z
bx 1 1 1 b 1 b
b) lim — = lim — = - = i - - _-Z
=0 sin(ax) 20 sin(az) . sin(ax) . sin(ax) a a .. sin(ax) a
—— lim ——— lim ——~ — li
bx z—0  bx z—0 ax b z—0 ax
¢) Na osnovu izraza za razliku sinusa, sledi da je
. . + . — —+ . —
lim sin(z) — sin(a) _ fim 2cos (£5%) sin (25%) I (””2‘;)75&111 (25%)
T—a T —a T—a T —a T—a 5
: z+a) . sin(%3%) a+a
= %1_)ma cos <2> il_rg zfa = cos | — -1 = cos(a).
Zadatak 2.5. Proveriti da li postoji sledece grani¢ne vrednosti:
1 -1 i
a) lim ; b) lim —; L; d) lim M
z—2 0 —2 =01 4 ex e—1 |z — 1 z—0 €z
Resenje.
a) Desna grani¢na vrednost je
1' T “ 2+ 7 “ 2+ b2 +
im = =“—" =400
z—2+ T — 2 2t —2 0+ ’
dok je leva grani¢na vrednost
. T 2~ 2
llm — “ » — “ ” = —00.

e2-x—2 27 =2 0—
Buduéi da levi i desni limes nisu jednaki, funkcija nema grani¢nu vrednost u x = 2.

b) Desna grani¢na vrednost je
1 1 1 1

“ 7 “ b2 “ 7

hm = = = = 07
a0+ 1 4 ex 1+ eoF 1+et® +0o0

dok je leva grani¢na vrednost
1 1 1

“ ” “ 7 1

11m T = T = = =
z—=0~- 1 +ex 14+ eo— 14+e > 140

S obzirom da levi i desni limes nisu jednaki, funkcija nema graniénu vrednost u tacki x = 0.

¢) Podsetimo se da je, po definiciji,

| 1] r—1, z—12>0 r—1, x>1
xr — = = y
l—2z, z2—1<0 l—2z, z<1

§to implicira da levi i desni limesi nisu jednaki

. r—1 .o x—1

lim — = lim = —

a=1- |z —1] as1-1-—x
x—1 . r—1

im —— = lim =

a=1t |z —1]  eo1tz—1

Dakle, funkcija nema grani¢nu vrednost u x = 1.
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d) Po definiciji apsolutne vrednosti vazi

| sin(z)| = {sin(:c), sin(z) >0 {sin(:c), za dovoljno malo z > 0

—sin(x), sin(z) <0 —sin(z), za dovoljno malo z <0’

§to implicira da levi i desni limesi nisu jednaki

lim [sin(z)] = lim ———~ sin(z) =-1
z—0~ x rz—0~ x

li Sm@ o osin(z) o
z—0t x z—0t T

Prema tome, funkcija nema grani¢nu vrednost u x = 0.

Zadatak 2.6. Nadi grani¢ne vrednosti:

23 —3x+2 . Jx -1 ) \/x2+5—\/x3+x2+15
a)ilﬁlx‘l dx + 3’ b)ilgﬁ‘*x—l’ C>i1312 2_5246
Resenje.
“977

a) Uvrstavanjem broja 1 umesto = dobija se izraz oblika , §to znaci da je broj 1 koren oba polinoma

u razlomku, te je
o3 — 37+ 2 . (z—1)(2® + 2 —2) ) 2?2+ x—2

1 7:1 :1 = 5 -
s e P xgnl(a:—l)(x?’—&—ﬂ—i—x—?;) b R R

0
Uvrstavanjem broja 1 umesto x u poslednjem izrazu ponovo dobijamo izraz oblika “6”, te se slicnim
postupkom dobija
2+ —2 . (x—1)(z+2) . x4+ 2 3 1

-3 s oD@ 42043) sM 212043 6 2

33 2
Primetimo da funkcija f(z) = % nije definisana u tacki z = 1, ali ima grani¢nu vrednost
x4 — 4z
u toj tacki.
b) Uvodimo smenu t = ¥/x, odakle je x = t'2, odnosno /x = t* i ¥z = t3. Primetimo da vazi
lim1 1Yz = ¥/1=1. Dakle,
T
Jr—1 11 -1 D2 +1 D2 +1 4
lim 7\/5 = imt = lim (t )+ 1) + ):lim—(t+ ) + ):f.
a=l Yr—1 =13 -1 =1 -1+t +1) t—=1  24t+1 3

N .. |

751 nije ista kao funkcija g(z) = -3 _ 7’ One samo imaju iste

Naglasimo da funkcija f(z) =
grani¢ne vrednosti u jedinici.

¢) Kad z tezi 2, i kvadratni koren i kubni koren u brojiocu teze ka 3. Zato, nakon dodavanja i oduzi-
manja broja 3, vidimo da je
Va2 +5— Y3 +22+154+3-3 — lim Va2 + ~lim \/x3+x2+1
im im
paes 22 —5x+6 x—>2x2—5x—|—6 T2 25246

a b

Izra¢unavanjem limesa dobijamo:

. vz +5-3 \/;E2+5+3 i 22 —4
a = lim = lim
z2 m2—5x+6 V2 +5+3 222 (22 =51+ 6)(Va2 +5+3)
-2 2 1 2 1 1 2
_ i £ 2@ +2) = lim 272 1im — 4. ==

z—>2(:p—2)($—3) Va2 +54+43 a22x—3 222321+ 5+3 6 3’
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b1 Y3+ 12+ 15— 3 (\3/:1:3+x2+15)2+33x3+x2+15+9
= lim .
252 2?=5r46 (P a2+ 15) 43925+ a2+ 15+ 9
. (23 + 2% +15) — 27
= lim 5
2 (a2 = 50 +6) (Va7 + 2 +15)" +3Va% + a2 + 15 +9)

o342 —-12 1
:hm27~hm 5
222 2% =0x+ 6 o= (3 12 115) + 3V + a2 + 1549
. (z—2)(z%+32+6) 1 1. 2°432+6 16
= lim . = —lim——m=——,
a2 (z—2)(z —3) (9+3-3+9) 27252 -3 27
pa je konacno
lim\/a:2+5—\3/x3—|—m2+15_ 2\ (16 2
o2 x2 — 52+ 6 0\ 3 27) 2T

x

Zadatak 2.7. Nadéi grani¢nu vrednost lir% a4
T—

,za a> 0.

Resenje. Ovaj limes se ¢esto navodi i kao tabli¢ni, ali se moze resiti i svodenjem na tabli¢ni limes sa
pocetka poglavlja, i to uvodenjem smene ¢t = a® — 1, na osnovu koje je = log, (t + 1). Primetimo da kad
x tezi 0, t tezi vrednosti a® — 1, tj. broju 0. Zato je

a® —1 t t In(a)

e T e D AW M TICESY = In(a),
In(a) t0  t
| 1
gde je koris¢en tabli¢ni limes lim M =1
x—0 x
Zadatak 2.8. Nadi grani¢ne vrednosti:
x
. (22 =3\ a2 -4 . In(z) -1 . . )
a) ibmz( Hg) P b Jm = <) T (i)

Resenje.

a) Primetimo da se direktnim uvrstavanjem x = 2 u gornji izraz dobija neodredeni izraz oblika “1°°”,
te je

In(z) — 1 In(z) — In(e) In (%)

lim ——— = lim ———~% = lim = lim In (7) = lim In (7) T—e
r—e I —e z—e Tr—e T—e T — e r—e —e e T—e e




22 Matematicka analiza I

Posto je In(x) neprekidna funkcija, sledi da je limes logaritma jednak logaritmu limesa, pa dobijamo

1 1 1
lim In (E)CE*G =In lim(f)$*€ =In 1im<1+ffl>x*€
T—e e T—e \ e T—e e
e 1

—e\zr—ce 1 1
=In | lim (14—3j e>x ec :1n<exp<)>=.
Tr—e e € e

¢) Oduzimanjem i dodavanjem jedinice na sin(x) dobija se
lim (1 + sin(z) — 1)tg2(f> = lim (1 + sin(z) — 1)75;,,@),1 (sin(x)—1)-tg* (z)

B lmn (sin(a) —x;;g 2(; >) — exp (nm (sin(2) ~ 1) 81“2(9”))

e cos?(x)

(
= eXp( im sin(@) — 1 lim sin2(x)) = exp (lim M lim sinz(as))
(

=75 COS2(.’E) =% =7 1— Sln2($) z—%

. 1 1«
lim 7SIH(CE_)2 ~1) = exp ( lim 781112@) >
z—3 1 — sin“(x) t=% 1 — sin®(x)

oo (= tm — N —ep (1) = L
- P =z 1 +sin(z) ) AT e

Zadatak 2.9. Nadi grani¢ne vrednosti:
\/1 +tg(z) — /1 +sin(x)

T—>0 I'?’

o) im(1-2) tg (5 )s  b) i

Resenje.
a) Zapisimo gornji limes kao
sin (%F 1-—
7(2) i 7x)'sin<%>.

T
Im(l1—xz)t (—) =lim(l —=x = lim
w—>1( ) & 2 m—>1( )COS (772—7") z—1 cos (%T

Na osnovu osobine da je grani¢na vrednost proizvoda jednaka proizvodu grani¢nih vrednosti dobi-

jamo
. 1—=x . /T . 1—=x . . /T . 1—=x

lim ———— - sin (—) = lim ———— - lim sin (—) = lim ———.

z—1 cos (WQJ) 2 z—1 cos (%) z—1 2 z—1 cos (%L)

Bududi da je cos(a) = sin (g — a), sledi da je i cos (%t) = sin (g — %"”)7 §to se moze zapisati i kao

sin (3(1 — z)). Konatno

lim 1—x 1—= I 1 _ 1
e=lcos (%)  e—lsin(Z(l—2)) eo—-lsin(f(l—x) o=lsin(3(1-2) =
11—z (1 —2x) 2
2 1 2 12
TR mGow) r s
e} g (1—) t—0 ¢

nakon smene oblika ¢ = sin (g(l — :v)), i koristeci osobinu o grani¢noj vrednosti koli¢nika.

b) Sredivanjem gornjeg izraza moze se videti da je:

\/1 +tg(z) — /1 +sin(z) /1+tg(x) + /1 +sin(z)

‘L—>0 $3 \/1 + tg(x) + \/1 + sin(x)
e (@) - (tsn@) t5(a) — sinz)

o0 43 (\/1+tg(:c ) + /1 + sin( )) m_m:r3 (\/1+tg ) + /1 + sin( x))
— lim tg(x) — sin(z) lim 1 1 tg(x) — sm(JE)7

z—0 x3 20 \/1 + tg(z) + \/1 + sin(z) T 2050 a3
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gde je koriséena osobina o limesu proizvoda. Gornji limes se moze zapisati kao

sin(x)

1 .. tg(z) —sin(x) 1., costa) — sin(x) 1
=7 = _lim - =
2 2—0 3 2 =0 3 T2,

(1 — cos(x)) sin(x)
x3 cos(x)

1

)
odakle je jasno da se on moze predstaviti i kao proizvod tri limesa

1 lim (1 — cos(z)) sin(x) 1 lim sin(x) lim 1 — cos(x) lim 1 ’
2 2—0 a3 cos(x) 2 \z=0 z z—0 x? z—0 cos(z)

zato $to su sve granic¢ne vrednosti konacne. Za prvu i trecu grani¢nu vrednost je to ocigledno, a za
drugu treba primetiti da je

2 (z s 2 (z z
i L C0S) 2900 (5) 20 (5) 2 1(2) L
z—0 x x—0 x x—0 4 (%) 4 1—)0 z 2

koriste¢i osobinu limesa proizvoda i neprekidnost kvadratne funkcije. Zato je konacno

\/1+tg —/1+sin(z) 1 (1
=5 (13

a:~>0 :L'd

DO | =
=
N———
Il
= =

2.2. Neprekidnost funkcije

Definicija 2.10. Neka je D oblast definisanosti neke realne funkcije f : D — R, i neka je g € D. Za
funkciju f(x) kazemo da je neprekidna u taéki z( akko vazi:

(Ve > 0)(36 > 0)(Vz € D) (|x w0 <8 = |f() - flzo)| < s).

Neprekidnost se ispituje samo u tackama u kojima je funkcija definisana.

Ako je funkcija neprekidna u xg € D i xg tacka nagomilavanja za D, tada postoji lim f(z) i vazi
Tr—rTo

lim f(z) = f(zo),

Tr—xo

Ako je zg € D izolovana tacka, tada je funkcija f(z) po definiciji neprekidna u toj tacki.

Ako su realne funkcije f i g neprekidne u tacki zg, tada su u tacki xg neprekidne i funkcije f + g,

f-gi i, gde g # 0 u nekoj okolini xg.
g

e Kompozicija neprekidnih funkcija je neprekidna funkcija.

Definicija 2.11.

1. Funkcija je neprekidna sa leve strane ako je lim f(z) = f(zo).
T—To

2. Funkcija je neprekidna sa desne strane ako je lim+ f(@) = f(zo).
KE*)IO

Teorema 2.12. Funkcija f(x) je neprekidna u tacki xo akko je neprekidna sa leve i sa desne strane, tj.
ako vazi

lim f(z)= hm f(z) = f(zo).

I*)I’O E*}EO

Definicija 2.13. Ako funkcija nije neprekidna u tacki xg, onda kazemo da je ima prekid u tacki xzg.
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Vrste prekida
1. Funkcija ima prividan prekid u tacki xy koja je tacka nagomilavanja skupa D ako:

e tacka g nije u D, a postoji grani¢na vrednost funkcije u toj tacki, ili

e tacka x( jeste u D, postoji grani¢na vrednost funkcije u toj tacki, i grani¢na vrednost se ne
poklapa sa vrednosti funkcije u tacki, odnosno

lim f(z) = lim_f(z) # f(xo).

CE*}CL‘O ZL’*)ZL’O

2. Funkcija ima skok u tacki g koja je tacka nagomilavanja skupa D ako postoje leva i desna grani¢na
vrednosti, koje nisu jednake, tj.

lim f(x) # lim+ f(z).

T—x T—T)
Prividan prekid ili skok se jos zovu prekidi prve vrste.
3. Funkcija ima prekid druge vrste u tacki zo ako bar jedna od grani¢nih vrednosti lim f(z) i

T—T

lim f(z) ne postoji ili nisu konac¢ne vrednosti.
+
xr—rx
0

Zadatak 2.14. Neka je funkcija f(x) data sa

e—|—xsm(m), x>0
flz) = (. ) :
sin(z) + A, x<0

Odrediti realnu vrednost A tako da funkcija f(z) bude neprekidna.

Resenje. A se odreduje iz uslova da je lim f(z) = lim f(x) = f(0). Kako je

z—0~ z—0t

lim f(z) = lim (sin(z) + A) = A,
rz—0~ r—0~
Ii - ] sin(z) _ 0 _ 1
Jim f(z) = lim (e+2) e’ =1,
f(0)=(e+0)° =1,
vidimo da su sve tri vrednosti jednake ako vazi da je A = 1.
Napomenimo da je funkcija neprekidna u svim tackama razli¢itim od nule, nezavisno od A, zato §to

je u tim tackama predstavljena kao kompozicija neprekidnih funkcija. Zato je f(x) za A = 1 ne samo
neprekidna u 0, veé i neprekidna nad celim R.

Zadatak 2.15. Neka je funkcija f(x) data sa

(z+2)e/*, 2<0

fla) =44 =0
- - 0 z
1+ In(x)’ vz ’x#e

Odrediti realnu vrednost A tako da funkcija f(x) bude neprekidna u z = 0.

Resenje. Primetimo da su levi i desni limesi u « = 0 jednaki

—1
li = li el/* =0= lim ——— = i
Jm fz) = lim (2 +2)e 0= tm o ~ (@),

a da je f(0) = A. Iz uslova jednakosti lim f(z) = lim+ f(z) = f(0) sledi da je nuzno A = 0. Za ovu
z—0~ z—0
vrednost je funkcija neprekidna u x = 0.
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Zadatak 2.16. Data je funkcija
arctg (1 + 1) x#0
OF z)’ .
A, =0
Da 1i je mogudée odrediti realnu vrednost A tako da je f(x) neprekidna?

Resenje. Funkcija je neprekidna u svim tackama x # 0, buduéi da je kompozicija funkcija neprekidnih
na R\{0}. Posmatrajmo zato neprekidnost u z = 0.

Kako su levi i desni limes u 2 = 0 dati sa

1
lim f(z) = lim arctg (1 + ) = (“arctg (—o00)”) = —g,
x

rz—0— z—0—

lim f(z)= lim arctg (142 ) = (“arctg (00)”) = 2
11m xTr) = 1m arcC — = arc [0 @] = —
z—0+ z—0+ & T & 2’

sledi da ni za jednu vrednost ova funkcija neée biti neprekidna u = = 0. Funkcija f(z) ima skok u tacki
z=0.

Zadatak 2.17. Neka je funkcija f(x) data sa

cosB(m)
(sin®(2z) +1) = , 2<0
fla) = A, z=0"
e t/* 4 B2, x>0

Odrediti konstante A i B tako da funkcija f(z) bude neprekidna u z = 0.

ResSenje. Sa jedne strane, vazi da je

cos3 (z)

1 02 coss(a:)
1i — I .92 9 1 22— 1 .92 9 T2y SN (2I)T
Jm flw) = Jlim (sin®(20) +1) Jim (1 sin®(22))
.2 3 .2
2 2
:exp( lim W) :exp< lin cos’(x) lim S (2) )
z—0~ x z—0~ z—0~ €T
) . 2
3 2 sin (2
:exp( Jim W) — exp [ 4 1im <bm( x>) _a
e—0-  ;4x? z—0- 2z

dok je desna grani¢na vrednost jednaka

lim f(z)= lim e */*+ B? =0+ B*= B>

z—0t z—0t

To znaci da je
lim f(z) = lim f(z)=f(0) < e'=DB?=A4,

z—0— z—0t

odnosno, da je funkcija neprekidna u z = 0 ako je A = e* i B = +¢2.

Zadatak 2.18. U tacki x = 3, ispitati neprekidnost funkcije

f(x):{2m+1’ :c§3’

(x — 2)@2*13)2 , >3

Resenje. Lako je videti da je
lim f(z)=f3)=6+1=7,

r—3~

ali desna grani¢na vrednost ne postoji

1 1.1 1
1. = 1 -2 (z—3)2 — 1. 1 -3 z=3 x—3 — 1 = .
im f(x) im (z—2) im (1+ (z—3)) exp <wlgl+ — 3) +o0

z—31 z—31 z—31

Funkcija f(x), dakle, u ta¢ki = 3 ima prekid druge vrste.
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Zadatak 2.19. Odrediti parametre A, B € R tako da funkcija f(z) data sa

3 2 xr s
(sin(z))® @, 0<z<Z

Ae + §7 T> 5
bude neprekidna u svim tackama oblasti (0, 7).
Resenje. Kako je
tg®(x) o2 (o
lim (sin(w))tgz(’”) = lim ( 1- COS2(£L')) = lim (1 — cos?(x)) £
=57 =5 T35
—1 — cos2(x lsin2(m) —Q 2 1
= lim (1 —COSQ(JJ))“’Sz(m)( @D o2ty = exp( lim sm(:z)) = —,
TG T35 2 \/é
a posto mora da vazi f (5) = lim f(x), imamo da je A = ﬁ Dalje, iz
r—I

B 1 B 2B
lim f(z)= lim <A€+ x) = lim (e—|— a:) =\e+ —,
7r

x%%* 1‘%%"’ It \/é
i posto mora da vazi f (g) = hm+ f(z), vrednost B dobijamo izjednacavanjem
T
2B 1 2B 1 m(1—e)ye
—== & —=—- & B=_—-——7Y
Vet T Ve T Ve ve 2 e

Za ovako odabrane vrednosti A i B funkcija je neprekidna.

Zadatak 2.20. Izracunati vrednost realnog parametra A tako da funkcija

(755 oo

A, x=0

bude neprekidna u tacki x = 0.

Resenje. Da bi funkcija bila neprekidna u tacki = 0 mora da vazi lir% g(z) = ¢g(0), pa kako je
z—

1 1 2 . 2748%—2
) 2x+8z s ) 2x+8z_2 T . 2m+8$_2 2T 18T —2 2z
hm = hm 1 4+ — = hm 1 + —
x—0 2 x—0 2 x—0 2
1., 248" -2 1/, 2°-1 .8 =1
= (g im 502 ) = (5 (1 5 iy 5 ) )

1 1
= exp (2(1112 + 1n8)) = exp <2 In 16) = et =4,

sledi da je A = 4.

Zadatak 2.21. Odrediti konstante A i B tako da funkcija

et —
, >0
1 — cos(z?) v
fx) = 2, =0
2
Barctgx + , <0
x

bude neprekidna na svom domenu.
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Vezbe iz Matematicke analize T
Resenje. Funkcija f je neprekidna u svim tackama domena, osim u « = 0, jer je kompozicija neprekidnih

funkcija. Desna grani¢na vrednost funkcije u x = 0 je
ex4 1 em471 61471
. . - . 4 . 4
lim f(z) =A lim ————- = A lim —%— =24 lim z =24,
z—0+ z—0+ 1 — cos(x?) o0+ 2sin? 2% =0+ e
B =
2

a leva grani¢na vrednost funkcije u z =0 je
241
Tt = B “arctg(—00)” = B - ( ;T)

lim f(z) =B lim arctg
r—0~ z—0~

Da bi funkcija bila neprekidna u tacki x = 0 mora da vazi

lim f(z) = lim f(z) = f(0),

z—0Tt z—0—

B
_PT 9 &~ A=1AB=-_--—-.
Vi

odnosno
2A =
2
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