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Tako dobijena parametrizacija se zove prirodna parametrizacija.
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L-oiavamo da smo' ba^i kao i kod izraiunavania viscstlukih intcgrala, i problom izraalrnavania krivoliuijskog
iut cgralrr s.i'cli na izraiuuavanje odredenog integraJa.

Lropstcnje na sludaj skalarne funkcije tri promenljive i prostorne 
\1I" -9 i: 

direktno: za funkciju u : J(r,g, z),i,httiscnrr narl D( lRr i parametarski za.dar; kivu t-,i1i1 ._"(i1,,,O(i).;.(I)). 
Bdn tc[a.b,__ /. isve raike kriveC p: i;radaju domenu D funkcije /, .|e

/, t n,y , z) cls .f (r(t), y(t), 
"(t))lft 

(t)l dt ,
: 

/.0
pri i'crnrr.jc

lr'(t)l :

ryzds, ako je c : i(t): (cosl,sin t,Jt), zat e [0,4r1. zatim izraiurtttt,i .: l.'rire

R'esenje: Prostorna kriva c po kojoj integralimo je data u parametarskom obliku, sto zadatak airi pr:i:.r_lakim. Zadata kriva (heliks) je prikazan.a na Slici 33. " 
' - r?

,i)'
Izraiunati 

f,

Slika 33: Kriva C : f (t) :

S obzirorn da je

i ria je

(cosl,sinf,3t) za, € l0.4zr], koja predstavlja domen integracije u primeru 3.3

f (r(t), aQ) , ,(t)) : r(t)y(t) z(t) :3t sin r cos / ,

d.s: lF'(t)l dr: l(-sint,cost,3)ldl: mdt: t/todt,
,l ,l;ijamo da je

l-.r,,rd.s : l'" ,rsinrcos A,nio,: ,.fl t" ,stn2td,: @t(' .to 2 .ln 2
---'ri'i*ro 

,lu i: vred,ost integrala negativna, i da je to u skradu sa'"' ':irt ro, kri'om, ili nad nekim njenim delovima.

- .-"' izrai'u,avamo duZinu posmatrane krive. znamo cla.ie to

r r4n
/ d.* : I ,/tO d,t : 4t/t0rJc Jo

. irrtr lirivc uc rioZc biti ricgativna.

/l I \ r4n

(a "r 
r, - ;"o"zt ) lo

dinjenicom da je funkcij

: -3lTor.

a negativna nad

,,,, I yds. ako je C : A : 2Ji, od, r : Z clo r : 24.

F
fJ

(r'(t))' + (y'(t))2 + (r'(t))'

ID
1.1



ReSenje: U ovom shriaiu kriva ic clata u cksplicitnom ohliku i potrchno .jc cia jc paramctrizuicmo' To

uracliti na viSe naiina, a najjeclnostavnije je da ,u t1rrrto.ri tr y : /(r).posniatramo pararnetrizaciju c : f (t) :

odnosno parametarske jednadine ': t"'a : f Q')' za t e l"'rz): [t''t']'
Za ovakvlr parametrizaci.iri izraittnavamo elernent luka

ds : ii'(t)ldt : l(1, /'(t))ldt :

sto rraui je tako<Ie poztiat rezultat, iz price o izradurtaYan'ju duZirre

kao obraz ac za element luka eksplicitno date krive'

Iuka eksplicitrro zadate krive, i rrioZe se k

Kako je u posmatranom primeru C :f (t): (t'2^'f,)' zat e 13'24)' i ds:
f1

nl1+ idt, dobi.iamovt
"24l-

-21 ,/tr-lctl:156
J:t

f *, d.s, ako.jeC rub oblasti ograniiene r-osot|t t graficimo' funkci'jaU: r*L zo

Jc

lru 
o, : 

lr'o 
z"n1[ * | at

Primer 3.5. Izrai'unati

, .: ^^y)0.t ll -- I- r -u

Re5enje: Oblast ciji rub predstavlja kriva C prlkazana je na Slici 3'i'

slika 34: oblas r G injen rub c koji predstavlja d.omen iDtcgracijc ri prirneru 3'5'

Kriva c prcclstavl,a .nij* tri krivc. pa 6cmo iskorititi icclnrr orl osohi.a krir-.liriiisliog intcgrala i trazcni iut :

izraiunati kao zbir tri krivolinijska integraia:

f"*ods: 1",'ods* 1"," ds* lr," "'
gtle je C1 deoprave a:0zar e[-1'1] ;C2d'eoparabole 9:L-12 za 'r e

.r € l-1,01. , -:-^ ^r j^ .r--i,,;r- /a. (-^
Pre svega, potrebno je odrediti parametrizacije krivih ct' cz' cs' Ktrko ']e

parattrctarskc jcclladirrc lako dobijarno

Ct : F(t) : (r, o), t e [-1' 1], f'(t) : (1' o)' 11' -
cz: fQ1 :ir,'r'-r,'1, te io, 1l' f'(t'1 :(1'-2i)' tl':
ct: f(t1 :(t,t+t), l€i-1-01, f'(t):(1'1)' tl':

Dalie je

0. 1 iCedeoPraveY:1

rei' o eksPlicitno zadatim kr:-'

r'(t)l dt:
r'(1)ldf -
i'(r)ldt:

JT +ldt : dt .

Jt a@ at, .

Jt+tc:-:Jzdt

f"*o 
o, : 

1",*o 
ds * 

1","0 
o, * 

,1r.,..r 
17 c1*

:: 
l_rt'o 

dt + 
[,u' 

ttt 1'1t7i- 'trt 'tr --
,.( )

I ,u +t) J2dt
l-t

44

(f t (t))2 dt




