FTN, Informacioni inZenjering, Matematicka analiza 1 ’KOLOKVIJUM 2\

Prezime, ime, br. indeksa: 09.06.2018.

PREDISPITNE OBAVEZE 2
e Zaokruziti osobine integrala (za proizvoline f:R >R, g:R—->R, h:R—>R,ia,f R

)
/f( Jiz = F(z) +¢ & F(2)=f(2) 2)/f(x)dm=F(x)+c o f)= [ Fd

3)/ x)+g(x da:—/f dw+/ x)dr 4) /af da:—a/f
5)/af:1cdx: a+1/fx x 6)/af )+ By (x x—a/f d$+ﬁ/

e Izracunati:

1)/(M+;>dag: 2)/xsin(:v2+3)dx:
o [2o

5
3 ——dx =
) / va? + 16

OAkOJe/f n (2> +1) + ¢, tada je f (z) =

e Izracunati:

s

1) /1(1 — %)dz = 2) /sin;”dx -
0

0

e Akoje f(z) < g(z), z € [a,b) 1 f(z) > g(z), x € [b,c], napisati formulu za zatvorenu povrsinu koju
zaklapaju krive f (z) i g (x),ipravex =aixz =1b:

e Napisati formulu za povrsinu koju parametarski zadana kriva (z (t),y (t)), t € [a,b], gde je y (t) > 0 i
' (t) > 0, t € [a,b], zaklapa sa z-osom i pravama z = a i x = b:

P:

e Zaokruzi resenja diferencijalne jednacine 3’ + ' +y = 2 + 3z + 4:

1) y(z) =sinz 2) y(z)=¢€" 3)y(x):x2+:€+1 4)y(x):m2 5) y(z)=xz+1

e Diferencijalnu jedna¢inu oblika ¢’ + f (z)y = g (z)y® reSavamo uvodenjem smene:

e Karakteristi¢ni koreni diferencijalne jednacine y” + 5y’ + 6y = 0 su:

ZADACI 2

1. (a) Izracunati /ln (x—i— z2 + 1>dx.

5+ 6sinx
x
sinz(4 4+ 3 cos x)

(b) Izracunati I = /

1 1
2. Izracunati duzinu luka parametarski zadane krive z (t) = 6t6’ y(t)=2— Zt4 izmedu presecnih tacaka

sa koordinatnim osama.

2 2
3. Dokazati da je <y> dx + <:c> dy = 0 jednacina totalnog diferencijala i resiti je.
T+y r+y



RESENJA ZADATAKA - KOLOKVIJUM 1

1. (a)
(b)

Izracunati / In (33 +vx2 4+ 1)dm.

5+ 6sinz
x
sinx(4 4+ 3cosx)

Izrac¢unati I = /

Resenje:

(a)

Parcijalnom integracijom sa

u:ln<x+\/ac2+1), du = = = ’
r+Ve2+1 z+Vz2+1 a2+l

dv=dzx, v= /d.’L‘ = x dobijamo

+ 2x Val+ltx
Wil _ Jzril 1

I:/ln(aj—l— a:2+1)dac:mln<:v—|— x2+1>—/\/:62$7+1dx:...

smenom 22 + 1 =1, a:dx:%dt
dt

szln(x—i— x2+1>—/:xln<m+ m2+1>—/tédt:
N

:xln<x+ x2—|—1)—2t%+c:xln<x+ x2—|—1)—2 22+1+c

Uvodenjem opste trigonometrijske smene

T _ 2t 1—¢2 2dt
tg—=¢t — slnx=

2 1+ T iy YT i
dobijamo
5462, 2t _/5’*2111?5% _/5t2+12t+5dt
- _ 2 1247 - 2 )
Kako je
5t2+12t+5_é+Bt+C_A(t2+7)+(Bt+C)t_(A+B)t2+0t+7A
te2+7) ot 247 tt2+7) B tt2+7) ’

iz 5t% + 12t + 5 = (A + B)t* + Ct + 7A dobijamo

(A+B=5 ANC=12 NTA=5) = (A_i A B:3—70 /\C’—12>.

Dakle,

51 39t 412 5 [dt 30 t dt
I= -4+ 7 “gt==| =Z4+= [ ——dt+12 | ——.
/7t+t2+7 7/t+7/t2+7 * /t2+7

Prvi i treéi integral su tabli¢ni integrali, dok kod drugog ovodenjem smene t? + 7 = z, tdt =

dobijamo

t 1 [dz 1 1
/t2+7dt 2] = 2k 2n’t +7]

Dakle,
1 12
I= gln|t| —|—75ln(t2—|—7) + —arctgi—i—c

VT VT
I x| 15 9 T 12 tg 5
—7ln‘tg2‘+ 7ln(tg 2+7>+ﬁarctgﬁ+c.

1
2

dz

1 1
2. Izrac¢unati duzinu luka parametarski zadane krive x (t) = gtﬁ, y (t) = 2 — =t* izmedu preseénih tacaka

sa koordinatnim osama.

ResSenje: Za vrednosti parametra ¢t za koje kriva sece koordinatne ose dobijamo x =0 = t =01
y=0 = t= /8, pri cemu je z} (t) =t° iy (t) = —t3, te je

V3 V3

v
(= / (t5) + (—t3)%dt = / VHO 4 16t = /t3\/t4 Fldt=...
0 0



2
. Dokazati da je (y) dr + (
r+y

Resenje: Kako je
0 0 2xy
P €r,Y) = 7@ r,Y)= —"3

sledi da u pitanju jeste jednacina totalnog diferencijala. Stoga je

QW’”:QLY - F(m’y):/<wiy>2dx:_:vyjy+s(y)'

2
) dy = 0 jednacina totalnog diferencijala i resiti je.
x

2 o 2
0 x ) _ 2y — vy L),

@F(x’y) B <x+y (z +y)?

te dobijamo S’(y) = 1, odnosno S(y) = v, te je

2
y zy
F = +y= :
(#,y) = —— TR Ay

Dakle, resenje posmatrane diferencijalne jednacine glasi n
Ty



