Prezime, ime, br. indeksa: 18.2.2024.

KOLOKVIJUM 2
U svakom zadatku dato je vise odgovora, a treba zaokruziti ta¢ne odgovore tj. slova ili brojeve ispred tacnih
odgovora. U jednom istom zadatku broj ta¢nih odgovora moze biti 0,1,2,3,... svi. U nekim zadacima ostavljena su
prazna mesta za upisivanje odgovora.

e Koje od tvrdenja je tacno za bilo koje matrice A, B, C reda 3 i svaki skalar A:
det(A2) = (det(A))? 2) rang(AA) = Arang(A) 3) det(AA) = Adet(A) (B+C)A=DBA+CA
5) (A+ B)? = A2 + 2AB + B2 rang(A) = 3 = det(A4) # 0 A(BC) = (AB)C

e Ispod svake matrice napisati broj koji predstavlja njen rang.
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e Odrediti sve vrednosti parametra a € R za koje je sistem linearnih jednacina i az i 8
1) kontradiktoran: / 2) odreden: a € R\ {-1,1} 3) neodreden: a € {—1,1}
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e Koji od vektora su karakteristi¢ni vektori za matricu [ 41 ] 1) { } } 3) [ 9 ]
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e Neka su date linearne transformacije f(z,y,2) = (z —y,y — 2) i g(x,y) = (¢ + y,x — y). Napisati linearne
transformacije

ha,y2) = (g0 e, y2) = (@—za—2y+2) i g o) =(e+y.a—).

2
Napisati matrice i rangove linearnih transformacija f, g, h=go fig "
1 -1 0 1 1 1 0 -1 11 1
Mf_{o 1—1} Mg_[1—1] Mh_[1—2 1] M9‘1_2{1—1]
rang(My) =2 rang(M,) = 2 rang(Mp) = 2 rang(M,-1) = 2

e Neka je f: V43 — V5 linearna transformacija vektorskih prostora V7 i V4 nad poljem F. Tada je:

f(0)=0 (Vo,y € Vi) flx—y) = f(2) = fly) ~ 8) (Ve eWi) (Ya € F) flaz) = f(a)f(x)

4) fl2)=0=2=0 5) postoji ! (Vz € Vi) (Vo € F) f(az) = af(z)
e Neka je u vektorskom prostoru V' (x1, ..., x,) linearno nezavisna i (y1, . . ., Y, ) generatorna. Ako je dim V' = 3,
tada je:

1) m<n<3 2)m<3<n 3)3<m<n 4)n<m<3 n§3§m 6)3<n<m

e Neka su a,b i ¢ proizvoljni zavisni vektori. Tada uredena trojka vektora (a + b+ ¢, b+ ¢, c) je:

uvek zavisna 2) uvek nezavisna 3) nekad zavisna, a nekad nezavisna, zavisi od izbora vektora a, b, c.



Ako je (a, b, c) baza vektorskog prostora V, tada uredena trojka vektora (a,a + b,a + b+ c) je:

1) uvek zavisna uvek nezavisna 3) nekad zavisna, a nekad nezavisna, zavisi od izbora vektora a, b, c.

Za vektore @ = (—1,1,0) i b= (—1,0,1) izra¢unati:
1) @ =v2 2)bl=v2 3)da-2b=(1,1,-2) 4)a-b=1 5)axb=(1,11) 6) Aa,b) :g
Neka tacke P(1,—1,1), Q(l 1,—-1)i R(—1,1,1) pripadaju ravni «. Tada je:

PO =(0,2,-2) i P_}% ~2,2,0).

Napisati bar jedan nenula vektor 7i normalan na «, 7 = (1,1,1).
Napisati jednac¢inu ravni v : z+y+2=1.
Napisati bar jednu tacku M € « i M & {P,Q, R}, M(1,0,0).
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Neka je 0(0,0,0), M(3,-2,3), a: x_lz%: Z;

MEa 2) M € 3)Oca 4) O € 5) a C « 6) al « aﬂoz;é(l)

Zaokruziti vektorske potprostore vektorskog prostora (C,R,+,-) :

1) (QR+,)  2) (RC+,) [3) |[RR+) [49 [(CR+,) 5)(CQ+-) [6)|({0}R+,)

Zaokruziti osobine koje su zadovoljene u vektorskom prostoru (V, F, +,-) za svako a,b,c € V, o, 5 € F :

a—|—b:b—|—a 2) a+(a-b)=(a+a) - (a+b) 1~a:a 4) (a-B)+a=a-a+p-a

(a+5)‘a=a'a+,6’-a O‘a:0 a+(b—|—c):(a+b)+c (—a)-a:a‘(—a)

Neka je tacka S projekcija tacke A na ravan a: (7 —7g) -7 = 01 A; tacka simetri¢na tacki A u odnosu na
ravan «. Tada je:

ia: —z+4+2y+ 2z =10. Tada:

Napisati & = (0, 1, 3) kao linearnu kombinaciju vektora a@ = (1,0, 2), b= (0,1,-2)ic=(2,0,—-1):
F=2a+b—¢

Akosud= alf—l— agj+ (13];, b= bJ+ b2§+ bg]g ic= clf—l— 02f+ 03E komplanarni tada vazi:

ay; ag as ayp ag as al; as asg
1) rang | by by by | =2 rang by by by | <3  3)rang| by by by | =3
1 C2 ¢C3 1 C2 C3 1 C2 C3

ai as as

by by by |=0 B)abxd)£0  6) Ga,BER)d=ab+ ¢

i C2 C3

7) ad’+,85+7€:0:a2+62+72:0 (6,5,5)jezavisna.



