ZADACI (rade se u svesci) 04.12.2016.

1. Napisati SVE proste implikante i SVE minimalne disjunktivne normalne forme Bulove funkcije

f(zyy, z,u) = zyz’'u + zy2'v’ + xy'2u + 2y’ 20" + 2y’ Zu + 2y’ 2'u + 2y 20" + 2 yzu 4 2 yzul.

2. Funkcije f; : C — C, i € {1,2,3,4} su definisane sa f1(z) = —z, fa(z) =2, f3(z)= ze'z, fa(z) = ze 'z,
Neka je F' = {f1, fo, f3, f}. Dokazati da je (F,o) komutativna grupa (gde je o kompozicija funkcija).

3. Neka je f(z) = 2° — v22' 4+ 2° — 22 + /22 — 1 polinom nad poljem C. Izracunati f(e'T). Faktorisati polinom
f nad poljima C i R.

ZADACI (rade se u svesci)

1. Napisati SVE proste implikante i SVE minimalne disjunktivne normalne forme Bulove funkcije

flx,y, z,u) = xyzu + xyz'u + oy zu' + vy’ 2/v + /' 2'u + 2"y 2u + 2y 20" + 2yzu + 2yl

2. Funkcije h; : R? — R?, i € {1,2, 3,4} su definisane sa
hl(x7y) = <—I', _y)7 h2(x7y) = <x7y)7 h3($7y) = (%@a h4(337y) = <_y7 —LU>
Neka je H = {hy, ha, h3, hy}. Dokazati da je (H, o) komutativna grupa (gde je o kompozicija funkcija).

3. Neka je f(z) = 2°+ v22* + 2° — 822 — 8y/2x — 8 polinom nad poljem C. Izracunati f(ei?’f). Faktorisati
polinom f nad poljima C i R.

ZADACI (rade se u svesci)

1. Napisati SVE proste implikante i SVE minimalne disjunktivne normalne forme Bulove funkcije

fz,y, z,u) = zyzu + xyzu’ + xy'2'u + 2y 20 + 2’y 2u + 2’y 20" 4 2y 2+ 2y 2+ 2y
2. Funkcije g, : C — C, i € {1,2,3,4} su definisane sa ~ ¢g1(w) =wi, go(w) = —wi,  g3(w)= —w,
gs(w) = w.
Neka je G = {g1, g2, 93, ga }. Dokazati da je (G, o) komutativna grupa (gde je o kompozicija funkcija).
3. Neka je f(z) = 2° — V3a* + 2 — 272% + 27V/3z — 27 polinom nad poljem C. Izracunati f(e's).
Faktorisati polinom f nad poljima C i R.

[D| ZADACI (rade se u svesci)

1. Napisati SVE proste implikante i SVE minimalne disjunktivne normalne forme Bulove funkcije

flz,y, z,u) = zyzu + xyz'v' + xy'zu + xy'2'u + 2y’ 2'v + 2’y 20" + 2"y 20 + 2yzu’ + 2y

2. Funkcije ¢; : R? — R? i € {1,2,3,4} su definisane sa
el(xay) = (yax)7 GQ(J:’y) = (—97 _‘/L‘)a 63(%9) = (_'I7 _y)7 64(%?/) = (Ly)
Neka je E = {ey, €9, €3,e4}. Dokazati da je (E, o) komutativna grupa (gde je o kompozicija funkcija).

3. Neka je f(x) = 2° + /32" + 2% — 642 — 641/3x — 64 polinom nad poljem C. Izra¢unati f(ei%).
Faktorisati polinom f nad poljima C i R.



RESENJA:

1. Proste implikante: — xvy/, x2/, 2'yz, vz, 2'zu.
MDNF; = zy/ + z2' + 2'yz + ¢/ 20/ MDNF; = zy/ + x2' 4+ 2'yz + 2’20/
2. o ‘ fi fo f3 fa zatvorenost operacije: iz tablice,
filfe fi fa f3 asocijativnost: vazi za kompoziciju funkcija,
folfi fo f3 fa komutativnost: tablica je simetriéna u odnosu na glavnu dijagonalu,

fs|fo fs fa Su neutralni element: fo,
falls fo v 2 inverzni elementi: f; ' = fi, fy'=fo, fa'=/fs f1'=fa

3. f(z) = 2% — V22! + 2% — 2® + V22 — 1.

fe)=0 = fle'1)=0.

f je deljiv sa (x — €'3)(x — e™'%) = 22 — V2x + 1.

flz) = (@® = V2r +1)(2* — 1) = (a* = V22 + 1)(z — 1)(2* + z + 1)

i (o (4 )) (o ()

RESENJA:
/

1. Proste implikante: 'z, zu/, x2'u, xy'u/, xy'Z.

MDNF, = 2’z + zu' + z2'u + zy/v’ MDNF, = 2’z + zu' + z2'u + xy/2’

2. o ‘ hi hy hs hy zatvorenost operacije: iz tablice,
hi|hy hi hy hs asocijativnost: vazi za kompoziciju funkcija,
hy | hy he hs hy komutativnost: tablica je simetri¢na u odnosu na glavnu dijagonalu,
hs | hy hs hs hy neutralni element: Ao,

ha|hs hy hy he inverzni elementi: hy' = hy, hy' = hy, hy' = hs, hy' = hy.
3. f(z) = 2% + V22" + 2% — 822 — 822 — 8.
fE@TY=0 = fleT)=0.
f je deljiv sa (z — €% )(x — e_i%ﬂ) =22+ V2 + 1.
f(x) = (2® + V22 + 1) (2 = 8) = (2 + V2z + 1)(z — 2)(2® + 22 + 4)

= (=) — )@ -2) (1 - (-1-iV3)) (v - (-1+ivB)).



RESENJA:
/ / /

1. Proste implikante: — z'y',  y/'2', xyz, yzu', 2'zu.

MDNF; = 2’y + vz + zyz + yzu/ MDNF; = 2’y + v/’ + xyz + /20
2. o ‘ g1 G2 g3 Ga zatvorenost operacije: iz tablice,
91191 93 G2 1 asocijativnost: vazi za kompoziciju funkcija,
G| 93 91 g1 Go komutativnost: tablica je simetri¢na u odnosu na glavnu dijagonalu,
g3 192 g1 94 03 neutralni element: g4,
91|91 g2 g3 ga  inverzmielementii g7l =g, g3 =02, g5 =3 g1 = G-
3. f(z) = 2% — /3a* 4 2% — 2722 + 27/3z — 27.

;T
'

fe®)=0 = fle')=0.
f je deljiv sa (z — €6 )(z — e™75) = 22 — V3z +1.
flz) = (2 =3z +1)(a® = 27) = (2> = V3Bz + 1)(z — 3)(2® + 3z + 9)

et (o= (- 20)) (- (2425) )

[D| RESENJA:

1. Proste implikante: — 2'u/, v/, xzu, xy'u, axy'7Z.

MDNF; = z'v' + 2'v' + zzu + xy'u MDNF; = 2'v + 2'v/ + zzu + 2y’
2. o ‘ e1 ey €3 €4 zatvorenost operacije: iz tablice,
e1les ez ey e asocijativnost: vazi za kompoziciju funkcija,
esles es €1 ey komutativnost: tablica je simetricna u odnosu na glavnu dijagonalu,
esles er eq4 e3 neutralni element: ey,
esle1 e es es inverzni elementi: 61_1 = eq, 62_1 = ey, egl = e3, ezl = ey.

3. f(z) = 2° + V/32* + 2° — 6422 — 64+/3z — 64.
FEF)=0 = fleF)=0.
f je deljiv sa (z — ei%ﬂ)(:r - e_i%ﬂ) =22 +V3z + 1.
fla) = (2® +V3x+1)(a® — 64) = (22 + V32 + 1)(z — 4)(2® + 4z + 16)
= (x — ei%)(m - e”'%ﬂ)(af; —4) (:r; - <—2 - 22\/§)> (x — (—2 +z'2\/§)>.



