
A Prezime, ime, br. indeksa: 19.01.2021. 

E1 E2 PR SV IT IN (zaokru~i) KOLOKVIJUM 2 Studijski program 
U zadatku je dato viae odgovora, a treba zaokru~iti brojeve ispred tanih odgovora. U jednom istom zadatku broj 
tanih odgovora mo~e biti 0,1,2,3,... 8vi. U nekim zadacima ostavljena su prazna mesta za upisivanje odgovora. 

Iaraziti vektor = (4, 4,4) kao linearnu kombinaciju vektora F= (1,0, 1), F, == (0,1,1) i o = (1,1,0) 

=2_F +2F +Yo i zapreminu tetraedra OABC, gde je O(0,0,0) ti. VoABC = 2/6 1|3 

1) 5,)= 
3 2) M5,)= 5,) = 4) (3,) = { 6) 3(3,)= arccos 6) (5,i) = arccos 

Ako su vektori a i t jedinini, a ï=3+2t i �=53-4t uzajamno normalni, tada je 

Neka je P prava ija je jednaina p: a+y=3 Ay = 3. Napisati bar jedan jedinini vektor pravca p prave p: 

=(0,0, 1)i koordinate take A prave p koja je najbli~a koordinatnom poetku O(0,0,0): A(0,3 ,0). 

Neka je F = (1,0,1), F = (0,1, 1) i fe = (1,1,0) tada je: 1) |Fl =V2_2) F, = _13) PaaBe=/ 

4) F)= IA 5) F -F,| = 2) xf, =-4-137) E x f,F= -28) FA= (4,-19) 
Za koje vrednosti parametra a E R sistem linearnih jednaina a - ay = 1 A a +y = 1 nad poljem realnih

brojeva je: 1) odre�en: a c R 2) kontradiktoran: 3) jednostruko neodre�en: 

.Zavisne uredene trojke u vektorskom prostoru (R", R, +,:) su: 1) ((6,3,-1), (9,3, 1), (7,3,0) 

(0,-1,2), (0,-1,3),(0, 1,4)) 3) ((1,1,0), (0,1, 1), (1,0,1)) (1,1,1),(2,2,2), (3,3,3))
Ispod svake matrice napisati broj koji predstavlja njen rang. 

3 2 2 A A 
Napisati bar jednu, ukoliko postoji, linearnu transformaciju f :R R$ za koju va~i da 

1) je injektivna f(", v) = ( X 

3) je sirjektivna f(z, y) = ( 
0) 2) nije injektivna f(e, y) = ( O 

, 

4) nije sirjektivna f(z, y) = ( O 0) 
Neka su ABCDEF uastopna temena pravilngg aestougla i T njegov centar (teziste). Iaraziti vektore B BE 

i AE kao linearne kombinacije vektora ä = AB ib= BC. BT = -a BE 2-2a AE = 2 4 
.Koordinate normalne projekcije A' take A(3,3,0) na ravan odre�enu sa 2 +2y- z = 3 su: A'( 1,1 , 1) 
.Normalna projekcija vektora T = 3i +2-k na pravu l: *= =je vektor: pr(T) = (2 ,2 ,-2) 

.Odrediti vektor ' = praa(T) koji je kosa projekcija vektora + = 3i -2j +2k na ravan a:r +y+4z = 5 ako 

su araci projektovanja paralelni sa pravom a: ==. ' = (-6 - 14 5) 

1 ax= 0 .Vektori a= ayi +azj+ agk i b= byí+ baj + bgk su kolinearni ako je 
3) rang a1 a2 a3 

2) a-b=0 
25) rang a 1 6) dib su nezavisni 

aA ER) = A6 8) atb 9) (A E R) (a + AB a aä 4 0) (aa,B e R) ad + B= 0n a+ 4 0 

3) rang =1 4) rang b1 b2 ba 

.Vektori a= ai+ a2 + agk, b= byi+b»j + bsk i �= ef +o2j + eak su nekomplanarni akoi samo ako je: 
a1 a2 a3 

1) rang b1 a b2 bs2 c3 2) rang bba 3rang b1 b2 b3 3 4) | b b bs=0 
a1 a2 a3 a1 a2 a3 a1 a2 a3 

LC1 C2 C3 LC1 C2 c3 C1 C2 C3 C1 C2 C3 

ax)40 6) (o, B eR) d= ab + BET) ad + B6 + 7¬=0 = a2+ +2=0 8) (�, 6, ) je zavisna. 

Linearna transformacija f:R2> R?, f(,y) = ( -v, 28 +ay) je izomorfizam akko a R\2 



2) (Fi, 7, TX) je Neka su 7,5,F jedinini vektori i1ljLkLi'i ä#0, Tada jo d= (#i)i+ (#+ (z)E 
trijedar vektora Projekcija vektora ~ na pravac vektora ï je vektor ()} 4) (i)i + j)i + (Ek)k E R* 

5) Algebarska projekcija vektora ë na pravac vektora i je broj i )pra(~) = id pra(N= 

Neka je (a1, a2,..., Gy) generatorna u prostoru V, (C1, C2,.., Cm) nenavisna za prostor Vi dimV = k. Tada je 
6) nm<k 1) mk Sn 2) n k< m (3) mk 4) kmn 5) knSm 

Ako je A kvadratna matrica reda 5, tada je: 

(3) rang A=5 34-1 
2) det A =0 rang A=5 

5) det A =0 rang AS 4, 
rang A= 5 det A # 0, 

4) det A =0 rang A=0 

.Svaka linearna transformacija razliita od nula transformacije f: R-> R" je: 

3) bijektivna 
1) sirjektivna 

5) niata od prethodn0g 2) injektivna 4) izomorfizam 

Ako je matrica A' dobijena od matrice As l4j]nn, aij ¬ R elementarnim transformacijama, tada je: 

(1) det(A)| = A|det(A')| za neko AER (2) rang(4)= rang(A') 3) A A =I (4) det A # 0 det A' #0 

.Za bilo koje kvadratne matrice AB,C reda 2 i svaki skalar A je: A+C= CA 
3) det(AB) = det(4) det(B) 
(7) det(AB) = det(B)det(A) 8) TAB)2 = A*B 9) rang(AB) = rang(4)rang(B) (10) C(BA) = (CB)A 

2) AC = CA

4) det AB= det BA 5) (B + C)A = AB + AC (6) det(AA) = * det(A) 

ALGEBRA, KOLOKVIJUM 2 19.01.2021. 

1. Prava p sadr~i taku P i paralelna je sa vektorom p. Taka A ne pripada pravoj p. Preko FA, TP iù izraziti 
vektore polo~aja temena B, OiD kvadrata ABCD ija je ravan normalna na pravu p, i centar (presek 

dijagonala) kvadrata pripada pravoj p. 

2. Neka je S skup svih reaenja sistema linearnih jednaina 3z= 0 -

3c 4z= 0 

nad R po nepoznatim 7, y, z E R. 

(a) Dokazati da je S potprostor vektorskog prostora R$ i odrediti jednu bazu potprostora S. 

(b) Neka je V = {v ¬ R3 |Vs ¬ S, vs = 0}. Dokazati da je V potprostor vektorskog prostora R$ i odrediti 
jednu bazu potprostora V. 

3. Neka je aj = (2,-1), a2 = (-3,2), bi = (0, -1,1) i by = (2,2,-1). Za linearu transformaciju f: R2 -> R$ 
vazi fla) = b1 i f(a2) = bz. 

(a) Odrediti matricu linearne transformacije fi njen rang. 

(b) Ispitati injektivnost i sirjektivnost linearne transformacije f 

() Odrediti skup V= {(z, ) ER|f(%,v) = (0,0,0)). 


